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เรื่อง แคลคูลัส
โดย พี่แท๊ป ภาคภูมิ อร่ามวารีกุล สถาบันกวดวิชา ออนดีมานด์



แคลคูลัส



แคลคูลัสoลิมิต
oความต่อเนื่อง
oอนุพันธ์
oการประยุกต์อนุพันธ์
oอินทิเกรต
oพื้นที่ใต้กราฟ



ลิมิต



ลิมิต
พิจารณา ให้แทน x ด้วย a จะได้lim

x  a
f(x)
g(x)

1.

3.

2.

4.

การหาค่าลิมิต



พิจารณา ให้แทน x ด้วย a จะได้lim
x  a

f(x)
g(x)

4.    ,     สรุปไม่ได้0
0



ลิมิตการหาค่าลิมิต



ความต่อเนื่อง



ความต่อเนื่อง
f(x) จะต่อเนื่องท่ี x=a ก็ต่อเมื่อ

f(x)x=a



อนุพันธ์



นิยาม อนุพันธ์
อัตราการเปลี่ยนแปลงเฉลี่ยของ y เทียบกับ x
จาก x ถึง x+h คือ
อัตราการเปลี่ยนแปลงของ y เทียบกับ x

ขณะ x ใดๆ คือ



1. k = 4. (uv)' =

2. kxn = 5. (uv)' =

3. xn = 6. (  )' =

d
dx
d
dx
d
dx

u
v

สูตร อนุพันธ์



(fog)'(x) =

กฎลูกโซ่ อนุพันธ์



ตัวอย่างข้อสอบ



1. ก าหนดให้ g(x) เป็นพหุนามที่ท าให้ฟังก์ชัน f นิยามโดย

f(x) = 
g(x) เมื่อ x  1
x3 + 2x เมื่อ x  1

ต่อเนื่องที่ x = 1

ถ้า (fog)'(1) = 58 แล้ว g'(1) มีค่าเท่ากับข้อใด

1) -2      2) -1      3) 0      4) 1      5) 2



f(x) = 
g(x) เมื่อ x  1
x3 + 2x เมื่อ x  1

ต่อเนื่องที่ x = 1



ถ้า (fog)'(1) = 58 แล้ว g'(1) มีค่าเท่ากับข้อใด



f(x) = 
g(x) เมื่อ x  1
x3 + 2x เมื่อ x  1



การประยุกต์อนุพันธ์
(1)



โลปิตาล

ถ้า = ,lim
x  a

f(x)
g(x)

0
0



แล้ว =lim
x  a

f(x)
g(x)

การประยุกต์อนุพันธ์



ตัวอย่างข้อสอบ



2. ให้ f(x) เป็นฟังก์ชัน ถ้าเส้นตรง 2y = 3x+2
สัมผัสกราฟ y = f(x) ที่จุด (0,1)

1) -3/2    2) -1/2    3) 3/2    4) 2    5) 5/2

lim
x  0

f(x)-1
xแล้ว มีค่าเท่ากับเท่าใด



เส้นตรง 2y = 3x+2 สัมผัสกราฟ y = f(x) ที่จุด (0,1)



lim
x  0

f(x)-1
x มีค่าเท่ากับเท่าใด



การประยุกต์อนุพันธ์ 
(2)



ความชัน/เส้นสัมผัสเส้นโค้ง

ความชันของเส้นโค้ง f(x) ที่ x ใดๆ คือ
ความชันของเส้นโค้ง f(x) ที่ x = a คือ

ความชันของเส้นสัมผัสเส้นโค้ง f(x) ที่ x = a
มีค่าเท่ากับ ความชันของเส้นโค้ง f(x) ที่ x = a

การประยุกต์อนุพันธ์



ฟังก์ชันเพิ่ม, ฟังก์ชันลด

ฟังก์ชันเพิ่ม

ฟังก์ชันลด

การประยุกต์อนุพันธ์



สูงสุด/ต่ าสุด สัมพัทธ์

1. หาค่า x ที่ท าให้

2. ทดสอบ จุดสูงสุดสัมพัทธ์ / ต่ าสุดสัมพัทธ์

การประยุกต์อนุพันธ์



สูงสุด/ต่ าสุด สัมพัทธ์ การประยุกต์อนุพันธ์

2. ทดสอบ จุดสูงสุดสัมพัทธ์ / ต่ าสุดสัมพัทธ์



อินทิเกรต



F(x) เป็นปฏิยานุพันธข์อง f(x) ก็ต่อเมื่อ

ปฏิยานุพันธ์ อินทิเกรต



1. k dx = 

สูตรอินทิเกรต ไม่จ ากัดเขต อินทิเกรต

2. kxn dx = 



3. xn dx = 

สูตรอินทิเกรต ไม่จ ากัดเขต อินทิเกรต

4. [ f(x)  g(x) ] dx = 



ตัวอย่างข้อสอบ



1. ก าหนดให้เส้นโค้ง y = f(x) ผ่านจุด (1,0) และมี
ความชันของเส้นโค้งที่จุด (x,y) ใดๆ เท่ากับ 4x+1
ถ้า F(x) เป็นปฏิยานุพันธ์หนึ่งของ f(x) แล้ว
F(x) มีค่าสูงสุดสัมพัทธ์ที่ x เท่ากับเท่าใด

1) -2      2) -3/2     3) -1      4) 1      5) 3/2



ถ้า F(x) เป็นปฏิยานุพันธ์หนึ่งของ f(x) แล้ว
F(x) มีค่าสูงสุดสัมพัทธ์ที่ x เท่ากับเท่าใด



ก าหนดให้เส้นโค้ง y = f(x) ผ่านจุด (1,0) และมี
ความชันของเส้นโค้งที่จุด (x,y) ใดๆ เท่ากับ 4x+1



f(x) = 2x2 + x - 3



การอินทิเกรตจ ากัดเขต



การอินทิเกรตจ ากัดเขต อินทิเกรต

ให้ F(x) เป็นปฏิยานุพันธ์ของ f(x)

f(x) dx = 
a

b



1. f(x) dx = 

สูตรอินทิเกรต จ ากัดเขต อินทิเกรต

2. ถ้า a < c < b
a

b

a

b

แล้ว   f(x) dx =



การหาพื้นที่ใต้กราฟ



การหาพ้ืนที่ใต้กราฟ

f(x)

X

Y

ba c



2. จากกราฟ y = 7x6+10x4+6x2 ; x[-1,1]
จงหาพื้นที่แรเงา

X

Y

-1 1



y = 7x6+10x4+6x2

X

Y

-1 1




